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Ficha de Trabalho 24 — Rectas e planos: paralelismo e perpendicularidade

Rectas e Planos no Espaco

Ao recordar as posicoes relativas de rectas e planos no espaco, convém que conhecas
algumas maneiras convencionais de representar planos e rectas no espaco a trés

dimensoes.

Para imaginar planos e rectas do espaco recorre a objectos que te rodeiam, usando, por

exemplo, folhas para representar planos e lapis para representar rectas.

Mas néao te esquecas que rectas e planos sao conjuntos ilimitados, ou seja, ttm um nu-

mero infinito de pontos.

Observa o desenho, em perspectiva, de um paralelepipedo rectangulo.

» (Cada aresta deste sélido € um segmento de recta.

e Cada face deste sélido é uma porcao de plano.

¢ Um plano representa-se por um paralelogramo e designa-se por:

- trés pontos nao colineares (ndo alinhados) desse plano, por exemplo, ABC ou ADB

ou outro.

- uma so letra grega, por exemplo, a (alfa), que neste caso designa o plano que

contém a face [EFGH].



INFORMACAO

Um plano pode ser definido por:

® trés pontos nao colineares;

® uma recta e um ponto exterior a recta;

® duas rectas paralelas;

¢ duas rectas concorrentes.

Posicao relativa de dois planos no espaco

No quadro seguinte apresenta-se um resumo das posicoes relativas de dois planos.

INFORMACAO

Estritamente paralelos
Planos
Paralelos
Coincidentes
Perpendiculares
Planos
Concorrentes
Obliquos

Posicao relativa de uma recta e de um plano

Uma recta pode ser paralela a um plano, concorrente a um plano ou ser aposta (ou

contida) a um plano.

Observa:
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A recta AD esta contida
no plano a — todos os
pontos da recta AD s&o
pontos do plano .

A recta AD é paralela ao
plano B — nenhum ponto
da recta AD pertence ao

plano .

£

A recta EC é concorren-
te obliqua ao plano  —
o ponto E pertence a
recta EC e ao plano B.

A recta FB é concorrente
perpendicular ao plano

B.




INFORMACAO

Recta
contida
no plano
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Recta
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paralela
ao plano
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Recta
concorrente
com o plano

Obliqua

Perpendicular

'

A
rNo={P}

As rectas AC e DF estao
contidas no mesmo pla-
no — dizem-se compla-
nares.

A recta AC é estritamente
paralela a recta DF.

As rectas AC e CF sao
complanares mas, como
tém um ponto comum,
C, dizem-se rectas con-
correntes.

Nao existe nenhum pla-
no que contenha, ao
mesmo tempo, as rectas
BC e DF.

As rectas BC e DF di-
zem-se nao complana-
res.

INFORMACAO

Rectas
no

espago

Complanares

Obliquas
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Exercicios:

1. Observa a figura e diz, justificando, o valor légico de cada uma das seguintes afir-

macoes:
1.1.  Asrectas AB e CE sdo complanares; f
1.2. Asrectas AB e BE sao estritamente paralelas; :
1.3. Asrectas AB e DC sao perpendiculares; n -
1.4.  Os planos ABC e BCE sao concorrentes ; ' ;3
perpendiculares.
2. Afigura representa um prisma hexagonal regular.
Utilizando as letras da figura:
. M L
2.1.  Indica: / TR ),
. G - .
2.1.1. dois planos paralelos; ; ;
E gl
2.1.2. dois planos perpendiculares; ; ;
2.1.3. dois planos concorrentes e obliquos. F """"" D
F /(
2.2. Indica uma recta e um plano de modo que: A AR

2.2.1. arecta seja aposta ao plano;
2.2.2. arecta seja estritamente paralela ao plano;
2.2.3. arecta seja perpendicular ao plano;

2.2.4. arecta seja obliqua relativamente ao plano.

2.3. Indica duas rectas:
2.3.1. nao complanares;
2.3.2. complanares e paralelas;
2.3.3. complanares e concorrentes;

2.3.4. complanares e perpendiculares.



3. Na figura esta representado um prisma recto pentagonal regular.

3.1.  Qual a posicao relativa das rectas que contém:
3.1.1. as arestas [GH] e [IJ]?

3.1.2. as arestas [AE] e [FJ]? B

3.1.3. as arestas [DE] e [AF]?

3.2. Utilizando as letras da figura indica:

3.2.1. dois planos paralelos; F I

3.2.2. dois planos perpendiculares; G H

3.2.3. uma recta perpendicular ao plano FHI.

4. A figura representa um prisma recto triangular regular cuja base [ABC] esta conti-

da no plano £. 5

41. Indica a posicao relativa: /f&

4.1.1. darecta BE e do plano £;
4.1.2. darecta EF e do plano 5;
4.1.3. darecta AC e do plano f;
4.1.4. do plano que contém a face [ACFD] e do plano £;

4.1.5. dos planos que contém as faces [ACFD] e [CBEF].

4.2. Sabendo que o comprimento da aresta lateral é 6cm e o comprimento da

aresta da base é metade, calcula:
4.2.1. a area lateral do prisma;

4.2.2. o volume do prisma.



5. Na figura esta representado um prisma quadrangular regular.

H G

5.1. Diz, justificando, se sao verdadeiras ou falsas as afirma- - : 4

¢bes seguintes: E I

i ;.3«

5.1.1. O ponto B e a recta AD nao definem um plano; E "x

| =

1 {if"%

5.1.2. As rectas AB e HG definem um plano; i s
Thee ik =7C

5.1.3. O plano EFG nao é perpendicular ao plano ABC; A/' ‘B

5.1.4. As rectas AD e FG sao nao complanares.

5.2.  Uma jarra com a forma deste prisma e que tem por dimensoes

10cmx10cmx16,5¢cm, podera levar %{ de agua?

6. A figura representa um cubo cuja face [ABDD] esta no plano « .
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6.1. Indica dois planos aos quais pertencam os pontos F e H;
6.2. Indica dois planos que contenham a recta AB;

6.3. Qual a posicao relativa das rectas GD e EC?

6.4. Utilizando letras da figura, indica:
6.4.1. duas rectas perpendiculares;

6.4.2. um plano perpendicular ao plano «.

6.5. Justifica que o ponto H e a recta AB definem um plano.



